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DEFINICION E INTERPRETACION GRAFICA DE LA DERIVADA.
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Ecuacién de la recta tangente

! $ 'H6$ WM B# & ! $H" HE6S *H#HE*" 1*$ " ) (7 -
7" * U " A4 7T > ))-T W TR & Gt # 1 T 3R
1 6%/

la ecuacion de la recta tangente a la grafica de f en el punto (a,f(a)) es :

y-f(a) = f’(a).(x-a)
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FUNCION DERIVADA :
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CRECIMIENTO, MAXIMO Y MIiNIMO RELATIVO.
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RELACION CONTINUIDAD — DERIVABILIDAD/ PUNTOS SINGULARES
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Observacion importante : El reciproco del teorema demostrado es falso :
Si f es continua — f es derivable es FALSO.
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ESTUDIO DE CONTINUIDAD Y DERIVABILIDAD EN UN PUNTO :
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2) Puntos de tangente vertical :
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OPERACIONES CON FUNCIONES DERIVABLES:
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DERIVADA DEL PRODUCTO:
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TABLA DE FUNCIONES DERIVADA:
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CONCAVIDAD-DERIVADA SEGUNDA
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TEOREMAS DE RELACION CONCAVIDAD-DERIVADA SEGUNDA:
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TEOREMA DE ROLLE:

@ f continua en [a,b] @ dce(a,b) / f(c)=0

f derivable en (a,b) ( existe en el intervalo un punto
f(a)=f(b) de tangente horizontal ; el teorema
YA no asegura la unicidad).
Figura1 A Figura2
,#->4,5- ! ,#->$,5
# 5 %
VoOo#R#-T 50,5--( ) ""rH L b *$ " 0 $HWH'# ; # PP
L] # + n H I#O_
1 "# &/
"O b ' #5 ——>31:)1 71< 1 # $ , 71-1
h YR#GBL( L <
F- 1> (1 #! 1: 1<h)-< V)e#bl= 154)-> V)el#((5L
1 "6% O# " Y#(51( " /
%E)->D V) e, #(5-
7A
1> T T
! ! >
# 5 )
@- 1K V"1 #)e7)ec YHOBIPE)->L 7 4,)e->

* "0/ b #->h5 =)7) *$ 1 1"#15
# 5, "#1> (1 11
65 $ 10 1 e #5
$* #1 6%  # )oe #(B-, 1 HYSHF-
)y e $)e(6- < V(B = #,)- <H,)g- V) el#(51]
I 1: 4)e-> 1)1 #5 ($ 1 % V#(5I

1 1>%)K %,)?>

) € Yo € H(5-

R syx o #$ 1) W3 ) Sy hE)e>D
Yoe #5E- —2—> 41 "3 ),



EJERCICIO: # ot =*- 4+ 4+

#-

3 ";# 3 e F( F-'HMBS W #L b 0%S T, (-
+ nH I#O $ !#1 '#"

S5- O#l#" 1 W*#" #-7 ;" #'4 0 " "3# YF( K

TEOREMA DE LAGRANGE:

@ f continua en [a,b] @ HCG(a,b)If‘(c)=;

f derivable en (a,b)

A WE, - )* #@> 1 "1 (#

wos U M L Y $
*$ ' (1 "# 6%

_ R L B
"o 0t " A# ) (M
-$#16$ N (6 ) ' $
*g ) OSHIHH

) EH M H#

1

n 1

5 3 11! 6% #:;"% ; $ #
; "HH#E & ! 0

lll# & /

P21 $#E$ & ;#$)0#( S7#; v #  w" # |/

MHES ) #WMIET # T N7 S & WWMTT M -

6% * o080 #N oA 07 " A#! 0 #MI$ & o/

V#5271 " 3#50 #5-*"0
Y71 "3 V)eR*F " ") &L # >
0 #- ) ' V#(5L 7
I " 3#50 H#(5-

#" =" W#,

AN




S,#-> - -—F—F—F— — >D = §,#>0,5-

8,5-> - - = 3D

) —> J'e § /o " =1

ALGUNAS APLICACIONES DEL TEOREMA DE LAGRANGE:

TEOREMAS:
1) >[! i ] $ S L R R (o)
1 &/ # 0§ e[§] s 6% "H <
1 6% ! 1 "#6% <
e e T B L B B R I I I
10+ U3t (S 0 V(5
4 o[ 8 Jrrts (8 )*ro
A
Fe( s P "= - >1) (
1 o#11: / — >

— — >1= > 1661



) :f$]$ =4 HOE)>A (L
1 "% & |
# 8 e[§] sm es "# <
1 6% ! 1 "#'6%$ =
w0 # # L #Y 0T AHY HH e [ 8]
10+ 3t I 0 Y#(51/

4 [ s Jrrs (8 )*ro

U* "o ! #;ll# ;

Te($ p e——m1) (
1 #! 1: / - >1
= - == = 166!
3) - $ =4 ; H)->1)-AN V(]
- [§]

##1 1 "M# "' " 1HSHH HAO# 0# T "HHES & b

PRIMITIVA (INTEGRAL INDEFINIDA):

§ 7 i #o6$ /0 = (

I 6% F es primitiva o integral indefinidadef. " (' " d1## " "( $#6$ "
MHEXALT3FET K1) $# (1 11 6% 0 B 13!

b )AN re ( "5

F(x) = |



4) CONDICION SUFICIENTE DE EXTREMO RELATIVO:

# /++++! ———\ >
# # AS ) L= bt $ 1) w3 #
b #
1 "% & |
# el  §8 (* 5# 1 6% <
B # L #H R I I
fes derivableen ( § )*$ o3, 1$! 1 38 -/
f’(x)>0* "0
boortas) 2§ *vp 11 S 2
*"Oy o #
) * N
1 #1 1: / - >
—t - >1= > 166!
SBHY CIH(C A# 1 S el, $5 (*$ 1 * 5# 6% <
B # U H#H R I I
) - & %

> ' 1:) " '3 #



