6° Ingenieria 1 - Matematica “B”— Liceo N° 3 - Prof.:Marcelo Valenzuela

Goiotioo N4

Vectores en el plano.

1) Dados los vectores 4 y V :

Z a) Construya: w1=2—(u-l-v)-|-u w2=2—(v—u) y w3=5(u-|-v)
v b) Verifique geométrica y analiticamente que W, + W, =V

2)Si v y w sondos vectores ortogonales cuyos modulos son 2 y 3 unidades respectivamente,
(Cual esel modulode v+w ?

3) Dados dos vectores ortogonales i y ] de 1gua1 modulo.
a) Construir: W1=;+} w ——27—2] 21+3]
b) Utilizando trigonometria deduzca el angulo entre W1 y W3
c¢) Siendo « el angulo hallado verifique que cos( ). R6=5

4)Si u y Vv sonortogonales ;Qué condicion tienen que cumplir % y V ,paraque u+v
sea ortogonala y—v ?

5) Dados los vectores # y Vv ylarectar
a) Construya un vector k. v tal que kV+u tengala misma direccion que
ﬁ/' larecta r (kER)
B ——— b) Construya un vector «# yunvector BV paraque xu-+fV tengala
v misma direccion que r y ademas |O( u+pv |= |21_/Z | (cuantos valores
de o y P verifican tal condicion? (x y BER)

6) Dado un trapecio rectangulo ABCD segun figura ( AB=2. DC y | AD |_ | DC|
D C a) Escriba CB como combinacion lineal de A Dy AB )
b) Si M es un punto medio del segmento 4D escriba CT/[- como C.L.de CB y

A B 4D

—_— | — e
7) Sea ABCD un cuadrilatero cualquiera. Sean Py Q tal que BP 25 AB 'y A0=34D .

a) Verificar que: CPZ%AB—BC y CQO=2A4D-DC

b) Deducir que si ABCD es un paralelogramo entonces P, Q y C estan alineados.

8) a) Dados 5 puntos tales que oG = 1/3 (§A+dB +0C ) , Verifique que cualquiera sea O', se
cumpleque O'G = 1/3(0'A+0'B+0'C ) (Sug: O04A=00'+074 .. )
b) Dados tres  puntos A,ByC _ y otro punto cualqulera O del mismo plano. Probar que el extremo G
del vector OG , tal que OG =1/3( OA—I—OB—l—OC ) es el baricentro del tridngulo ABC.

(Sug.: Observe que el punto G que verifica la condicion es independiente del punto O elegido: después elegir O
como uno de los puntos A B o C, y utilizar propiedad métrica)



Producto interno

9) Sea ABCD un cuadrado de lado 2. Indicar:
<AB,BC> <AB,CD> <AB,AC> <AB,2DB> <3 AB+AC,2DB>

10) Sea ABCD un rombo, tal que |4C| = 2|BD| =4, donde M es el punto de corte de las
diagonales. Calular <ZE*, BD> , <AB BD> 'y <MC,6AD>

1)Es t <V, W>=<1u,Vv>w; Y U, ,V,6w?

3 M 2 3 3

12)Resuelva el ejercicio 4 utilizando producto interno.

13)Demuestre utilizando propiedades de producto escalar que si dos vectores # y vV son
ortogonales se cumple que | # [2+| V P=| u + v [~
(sug: calcular:  <u+v,u+v>

14) Siendo |§;| =3, IVvl =4y |V—VV| =5.Calcular< v , w >.
(sug: utilizar convenientemente el teorema del coseno).

15) Sea AB un diametro de una circunferencia de centro O, y P un punto cualquiera de la misma.
Demuestre que el angulo APB es recto, utilizando el producto interno.

(sug: PA=PO+04 -.)




