EXAMEN MAT. “A” 6tol 22Prueba Parcial 20/4/ 09 LICEO N°3

TRIBUNAL :

1) a) i) Demostrar que:
si limf(x)=kOR,0imf(x)g(x) = f(x).9(x)=kg(x)

(x* +5x* +7x-12).L(x} +2x* - 2)
x> -1
b) Sea f:f(x)=@1-Ax)eX+1, con 120
i) Para A >0Investigar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a
fen:[-1/4 2/A] o en [0,1/1]. Fundamentar respuestas.
i) EA de f, discutiendo segun A # 0, efectuar bosquejos gréaficos en
cada caso.

i) Calcular : lim
X-1

c) Verdadero o falso?(si V: demostrar, si F: contraejemplo con fundam.)
i) siCg(a) — gescontinuaena
i) silimh(x)=F0OR - h escontinuaen a.

i) si f es continua en [a,b] y f(a)>3>f(b) — CclI(a,b)/f(c)=3

2) a) Sean: f:f(x):;ex’2 g:g(x):—gx2+2x—2

i) Calcular f’(2)y g ‘(2), aplicando la definicion de derivada.

i) Justificar que Gf y Gg son tangentes en el punto (2,%).
(tienen una misma recta tangente en dicho punto)

( %ex‘z Six<2
b) Sea h:h(x)= —gx2+2x—2 si2<x<4
-1
20%)(_4 six>4
\ X< —4x

i) Estudiar continuidad y derivabilidad de h en 2y en 4.
i) Completar el EA necesario (sin h”) para realizar un bosquejo
grafico de h que incluya tangentes o semitang. en x=2 y x=4.
lii) A partir del bosquejo realizado, indicar un posible signo de h”(x)

c) Verdadero o Falso?.(si V: demostrar, si F: contraejemplo)

o u(x)-u(a .
1) si Iqu()() =-1 = u es continua en a.

x-1  x-a
i) sifescont.ena,yel Gf no presenta = f es derivable en a

semitangentes distintas en (a,f(a))



3) (LIBRES) Se considera una funcion f que cumple:

++++0----0++++
sig f(x) > lim f(x)=0 I|’m f(X) = +o0
-1 3 X Xﬁ_mf()
(f(X)-fX)—-
+0--- -- +++++ x~+oo
sig f '(x) > f(—3)—2
=1l i (9= lim £'() =0 lim £ '(x) =8
+4+0--C+++[ ----- ----
sig f"(x) >
5 -1 1 X f(-5)=1 f'(-5)=2

a) Graficar f.

b) Verdadero o Falso?. Justificar sélo en base a los datos aportados.

i) fderivable en -1 ii) fderivable en 1
ii) fcontinuaen-3  iv) fim X =
X +00 e

c) Seaf: f(x)=2x* +x3+x+1
Puede afirmarse que Ccl(-1,0)/ f ’(c)=0?. Fundamentar.

) e2x —-3Xx+2
~lim
d) Calcular: y_ 400  y — LM




EXAMEN 6toE MAT "A” 2daPRUEBA /4/06 LICEO N°3 NOCT.

Tribunal : Weinberger.

1) a) Sea u:u(x)= e'x. Calcular u’(a), aplicando definicion.
( Recordar que e®-eP=eP.(e*P-1) )

b) Seaf:f(x)= X*-3x-3+1
eX
i) Demostrar que f tiene una raiz en (0,5).

i) EAYyRG def (sinf”)
Escribir un signo de f“ coherente con el estudio hecho.

c) Demostrar que :

Si g es derivable en [a,b] = [l (a,b) / g’(c)=0
ay b sonraices de g

2) Seanf:f(x)=Ll x*1] - 1
x-1
a) EAYRG de f
b) Se consideralafunciong:g(x) ¥ f(x) si x<0

< |x-2-1 si0o<x<4

L(x-4) si x=4

) Estudiar continuidad y derivabilidad de fen 0, 2y 4.

1)) Graficar f.
C) ¢Verdadero o Falso?. (Si V: demostrar, si F:contraejemplo)
1) si h no es derivable en 2 :>/é||’m h(x)
X2
1)) si [0 y es finito el lim u(x) — u(a)
X-a X-—a = u'(a)=0

u tiene un minimo relativo en a

EXAMEN MATEMATICA 6toE 16 / 2/ 07 LIC EO N°3Noct
TRIBUNAL :  Schimid,ValenzuelaWeinberger. 2da prueba




1)

b)

a) Sea u:u(x)=L|x-1|.

Deducir ,aplicando la def. de derivada, u'(a), (a#1)
3,3 2
seaf:f(x)=x>+=x*+9x-32+9L|x -1
2
3
Se sabe que : f (E) =-18 y (@) =42
Investigar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a f en:

« elintervalo [g 3]

» elintervalo [0,3]. Fundamentar respuestas.

EAYRG de f, sin f”. (observar que f tiene una raiz entera)
Escribir un signo de f ”’ (x) coherente con el estudio hecho.

c) Verdadero o falso? Fundamentar:

] vV(X) - v@
Si Ilquaw=—2:> Viena.
X —d

2) a) Justificar que € + % >00xOR’

X
b) Se considera:

ffx)= (e + 222
X

- X2+ 2x si0<x<?2

si x<0

X—=2 Si x >2
)] Estudiar continuidad y derivabilidad de fen 0y en 2.
i) EAdefparax<0 ,sinf”

i) Graficar f.



c) i) Verdadero o falso?. Fundamentar.

si lim,_,9(x)=9(2) = I|'qu2M =aUR

X—2
i) A) Completar y demostrar:
—  f(X)
f (x) Oh(x) lim o3 _q =
X-3 X-3
i 100
e —
X-3
L(x? -5x +7)

B) Calcular lim,_,

e 3 -1

EN 6°E-MATEMATICA “A” 22PRUEBA 27/12/06 LICEO N°3 NOCTUR NO.

TRIBUNAL : OIlmos, Schimid, Weinberger.

1
1) a)Seaf:f(x)= (1_)(2" j.ex

i) EAYRG de f, sinf” .

Se sabe que : lim f '(x) = O(interpretar graficamente).
X0

i) Escribir un signo de f ”(x) coherente con el estudio hecho.

b) Verdadero o falso? Fundamentar.(si V:demostrar, si F: contraejemplo).

) silim, ,h()=h@) = IiquzL_g(z)zqu
X_
lim M:GDR
i) si 7% x-a ~ a=0
g presentanminrelativoenx =a

i) Clim,_,t(x)=aR = tescontinuaena

2). a) Sea f una funcién que cumple las siguientes condiciones:




d(f)=R" fes continua en su dominio.

O+++0----- [+ ++0+ + +

- -1 0 1 X

lim, +f(X)=+00, lim _f(x)=-1,lim, . f(X)=zc

im, T o1 gim L (F(0) %) =1
X

sigf ' X)++++ ++0--- - - - - C----0T ++++ >
-2 0 1 X
f(-2)=2  lim,_,f'(x) =00, lim f'(x)=0
X-0"
sigf "(X) ++0---------- O+++++ [++0--[----
>
1
-4 -1 0 - 1 X
2

f(-4)=-1  f(1/2)=3/2

b) Verdadero o falso? Fundamentar.

i) Sigy h son infinitos para x-al = ord(h(x)-g(x))=ord(2g(x))
ord(g)>ord(h) *  * X-a

1
iy lim, .. € (3x-2)-3x)=0

1
i) sif:f(x)=L(2x+4),a>-2 = f'(a)= n (aplicar def. de derivada)
a

Iv) sit:t(x)=] 2x+3 si x>0 = tes continuay derivable en x=0
X?+2x+3 si x<0



EXAMEN 6toE. MAT.”A”. 223PRUEBA (2 “°’SEMESTRE)
LICEO N°3 NOCTURNO. 14/12/01
Tribunal: Rosa Brun, Laura Ferreira, Sergio Weinberger.

| Ja)i)\Completar el enunciado y demostracion del sigante
teorema:

F) uxN
X-a
g v —> lim(x) = lim ...
X-a ~ xagx) x-a ...
Olim £ (x)

X-a g(x)_

Demostracion :

Multiplico y divido

por u(x) y v(x) «yPOrecccccc.. W oo, POT e,
im f(x) -  Iim @ ....... <v/(x)\>) [T —
X-a g(x) u(x) ... g()l Xa ...
X por teo ......
ii) Calcular : lim € - 1. Justificar procedimiento.
X -2 L(X*+ x-5)
b)) EAyRGde:f:f(x)=L (x+1) __ x
Xx+1
iySeag:g ()= L(x+1) ___x . six1
x+1
{ 12x si0<x<1
|x + 1 six<0

\

» Estudiar continuidad y derivabilidad de g en 0 ylen
» Graficar g.




Il ) a) Verdadero o falso ?. Demostrar.
Diim f(x)—f(@)+ 1 =a R => fcontinuaen a.
X-a X-—a
i) lim f(x) = oo ==> foesderivable en a.
X- a

i) lim f(x)—f(@ =PBOR = fes estrict.decreciente en a.

X- a X—a
b) Graficar una funcion f que cumpla :

sigf(x) --------- 0O +++++++++4+
-2
lim f(x) = .00 jim, _1X) g
X
X—»'OO
lim f(x) = +00,|iqu+m@=1 lim, . (f(x)-x)=7
X
X - +00
sigf,(x) ++++++++++ 0 ---,m/++++++++
-1 0
f(-1)=2, f(0) =1, Iim f(x)=-2, lim f (x)=0
) X0
Sigf"(X) === = = = - --- - - - -+ +0Q--- - - >
0 3 X

f(3)=5 f’(3)=4

c) EAyRG de:
1.

gg ()= (x2).e*" 1 - 3.

2x+2 *=
3)Seaf:f(x): X €




a) EAYRG de f.

b) ¢Verdadero o Falso?. (Si V: demostrar, si F:contraejemplo)

i) si [0 y es finito el lim u(x) —u(a) = (3u)’'(a)=3.u’'(a)
X->a X—a

i) si 0 y es finito el lim u(x) —u(a)=-5= ul ena
X->a X—a

ayseaf: f(x)= (X +1).° —x*-4x-3

i) Demostrar que : * f tiene una raiz en el intervalo (-2,0)
i x)= (2x + 2).(e" - 2)

i) EAyYRG de f. No se hallara f , se dara un posible signo de f*
coherente con el estudio hecho.

b)Verdadero o Falso? Fundamentar (siV:dem, si F : conteaejemplo).

) imux)—u(@ =-1 = ulena

X-a X—a
i) sigiena = (g(a<0
2) a) Se consideran: f:f(x) = L‘X2 —ﬂ—gx Y uu)= x> -1

i) Calcular ,aplicando definicién, u’(a)

i) EAyRG def.

b) Sea g:g(x) = f(x) six <0 i) Estudiar cont. y derivabilidad
X +1 si0<x<1 degenOyenl.
(x-2)?six=0 i) Graficarg.

c) Verdadero o Falso? Fundamentar (siV:dem, si F : conteaejemplo).
i) silimv(x)=v(1) = v es derivable en 1
1)) si f es derivable en a = (x.f)"(a) =f(a) + a.f ‘(a)
1) (LIBRES)

a) 1) Enunciar y demostrar un teorema relativo a suniafitétos de
distinto orden.



i) Calcular : lim € -x
X +00 X+ LX

b) EAy RG f:f(x) =x.(L(x+1)—2) + 2.L(x+1).

1) a) Sea u:u(x)= L(2x-12). Demostrar que u'(a):a—f6 Oad0,a>6.

aplicando la definicion de derivada.

b)  Sea f:f(x) = Lj2x-12-**3
X
) Demostrar que f tiene una raiz en el intervalo : [7,9 , 8]
i) EAYRG de f, sin f . Dar un sig f " (x) coherente con el estudio
hecho
C) i) Demostrar que si :
f (X) y g (X) infinitos para x -+ f(X)+g(Xx)CY(X)
ord[f(x)]<ord[g(X)] X - +0o
2Lx —¢e*

i) Calcular: lim,_,

? JUx+3

1) a)Seaf:f(x)=Ljx+3+2x+4

) Demostrar, aplicando el teorema de Bolzano, que f tiene una
raizen (-2,5; -1)

i) Verificar si en el intervalo anterior hay una raiz entera.

i)  EAYRG def.

b) i) Completar y demostrar:

g (x) Oh(x) > Iim e gX)=........
Olim €*.g(x)
X — +o00

c) Verdadero o Falso?. (En caso V : demostrar, en caso F: contrae))

h(x) - h@)

i) si lim,
X1 X—l

=0 = h tiene max. o min relativo en 1.



] vV(X) - v@
ii) .Si Ilquaw=—2:> Viena.
X —d

2) a) Se consideran las funciones : u:u(x)=2x+4 y v:v(x)=e *

Calcular, aplicando la definicion: u’(a) y v '(a).

b) i) EAy RG de g:g(x) = (2x + 4)e”
i) Estudiar continuidad , derivabilidad en —2 y en 1 y graficar :

h:h(x)= [ 2x+ 4)€&" si X<-2
X+2 si—-2<x<l

VX +1 Si X>1

3) (LIBRES

2 oy X2
a) Sea f :f(x)=x—:§xe X 41

)  EAYRG de f.

i) ¢puede aplicarse el teorema de Bolzano a f en [-3,0]?
¢ yen[-1,9; -1] ? Fundamentar respuesta.
Si en alguno de los dos casos respondié afirmativamente,

completar : O PPEPFIRI°, CcO(..,..)/f(c) =

b) Verdadero o Falso? Fundamentar :

iii) si h no es derivable en 2 :>/ﬁ|im h(x)
X-a
iv) siOyesfinitoellimux)—u@ = lim,_,u(x)=u(@)
X-a X-—a

1) a) Sed :f(X):X3.eX+2+5

) Demostrar que f tiene una raiz en el inter\{ald,—l]
i) EA y RG de fsin f ”. Escribir un posible sigrde f ”(x).



b) Se considera

g:9(x) = f(x) six<O I)Estudia continudary derivabildac
L(x+D)+5 si0O<x<l de genO yenl.
X=2 six=1 i) Graficarg.

C) i) Demostrar que si :

f (X) y g (X) infinitos para-x+o % f(x)-2g(x)+30-29(x)

ord[f(x)]<ord[g(x)] Xo» 00
ii) Calcularlim Lx-2" +3 lim L|X| G
RN o S B

2) a) Siendou:u(x) = L‘X —5{ , demostrar que u ‘(a)=1—5 @#5)
a —

x =10

b) Sed :f(x)=L|x-5+ .

) EAyYyRG de f.
i) Construir la recta tangente a la grafica da £epunto (4,f(4)).

b) Verdadero o Falso? Fundamentar (sievhostrar, si F: contraej.)

) silim, () =h©)= lim, 20 "hO) _o R

X
i) sig'@<&gl ena
iii) sifena= f'(a)<0
1
iv) lim, . [(Xx+5e* —x]=0
EXAMEN MATEMATICA “A” _6toE_14/7/09 LICEO N°3Noct

TRIBUNAL : Sahajdak, Schimid, Weinberger. 2 prueba

1) a) i) Demostrar que si :

f(X) y g (X) infinitos para-x+c = } g(x)-2f(x)1-2f(x)



ord[f(x)]>ord[g(x)] X+oo

Lx - 2x3
x_2 )

Mencionar los teoremas empleados en elilal

if) Calcular: lim,_, .,

1

b) Seah:h(x) = L‘X +Z . Demostrar qud’(a) = 5 az -2
a+
c) Seaf: f(x) ——+ L‘X+a
X

i) Demostrar que f tiene una raiz en el interva®od(, -2,5)

ii) EAyYRG def.
2) a) Se considera una funcion f que cumple :

- 0----L--- 0+++
sig f(x) >
-2 0 1 X

lim f()=-3 lim f(x)=-3 lim f(x)=-00 lim f(x) = +o
X - 07 x-0* X +00

X - —00

++ ? ----2+++++++
sig f'(x) >
-2 0 X
] ]  f)-f(@
im f'(x)=2 Ilim f'(x)=-3 Iim RACIC) ()
X- =27 x - -2* x-1 X—-1
i) Indicar si f es derivable en -2 y en 0. Justificespuestas.
i) Indicar , de acuerdo a los datos, si f es cugien 1.

Si lo es, demostrarlo. Si es falso, dar un corgrapjo.

iii) Graficar f coherente con los datos anteriores.

b) i) Demostrar:

X+1

f(x)0g(x) lim FO)=1i mig(x)

X

*% 3




; X
Olim

I(X
3

% 3

) X+l .,
i) Calcular: lim——= Lix —X—j
x-3X—3

3) (LIBRES)
1
1 _x
a) EAyYRGde f:f(x):;e -2

b) Se considera

g:9(x) = f(x) six<O0 I)Estudiarcontinudady derivabilidad
L(x+D) -2 si0<x<l1 de genO yenl.
X=2 six=1 ii) Graficar g.

) silim, oh()=h@= lim, "X ~hO _;Hg
X
ii) sig'(@<e gl ena

iii) sifena= f'(a)<0

1
iv) lim,_ ,[(x+ 5)eX —x]=0



2da Prueba Parcial 6tol Matematica “A”. 23/12/08 Liceo N°3N

1) a) Sea u:u(x)=€2X—=1

)

i)

Demostrar, aplicando definicion, que : u'(a) = 222

Justificar que la recta y=2x es tangente al Gu en el punto (0,0).
Graficar u y la recta mencionada en un mismo sistema de ejes.

Discutir, segun mUR, el signo de la funcion :

g:9(x) =€ =1—mx

Para m=1, investigar si es posible aplicar el teorema de Bolzano
a g ( definida en iii), en el intervalo [-1,-¥2]. Fundamentar.

1‘:1‘(x)=ezx—2X—rT]X2 conms2
EAdef,sinf”.

Efectuar bosquejos graficos de f, discutiendo segun m [(-w,2].
Teniendo en cuenta f(0), discutir sigf(x) y escribir un posible
sigf ”(x) en cada caso.

2) a) Verdadero o Falso?. Fundamentar.(si V: demostrar, si F: contraejemplo)

)

b) Calcular: i) lim

c) Sea

si f y g son infinitos para x—-

||m M =-3

== g(X)

f()=u(x), g(x)=wvXx) = f(x)+ g(X)f_mU(X) +V(X)
X - —00

si Df=[0,+ ) — fes continua Ox[[0,+c)

f00-1@ _ 0

sif lena — lim
X—a

a

si img'(x)=a0R - gescontinuaena
X—-a~

~JOX? +5x + X !

i) lim [(2x+ 3.e* —2x]

T e L(X - 1)
) Lx

L2X 3+§ Six<3 i) EA de f para x<3
X X i) Estudiar cont. de
fif(x)= < ~/x+1 si3<x<4 fen3yen4.
2 — 9% 15 i) Estudiar derivab.
———— six=24 defen3,4y5
X=5 iv) Graficar f.




EXAMEN MAT. “A” 6tol 22Prueba Parcial 26/2/0 9 LICEO N°3
TRIBUNAL :

1 2 2x+1
7eX +
X 2x?

1)a)sea T f(X)=

I) Investigar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a f en los

. 1
intervalos [-1,1 -1,- )
[[L1]y[ 20]

Fundamentar respuestas.

-x-1 !

x3

i) Comprobar que : f '(X) = (ex +1) y estudiar su signo,

1
justificando que : €* +1> 0Lx#O0.

b) EAyRGdef,sinf”.

Escribir un posible signo de f ”(x), coherente con el estudio hecho.

c) Demostrar que si:

) h es continua en (a-1,+00)
= [cO (@b)/h(c)=3
h(a)>3>h(b)

1
i i g:0(X)=vVx+2,a>-2=0@)= ———
i) si g:9(X) =+ a>-2=g(a) oo

(aplicar def. de derivada)




2) a) Sea u:u(x)= L>4+i

b) Sea f:f(x) =

)

i)

EAyRG def,sinf”.

a,fF00/u(a) =u(p) =1
Sean :
y, 000" u(y) =u(d) =2

Es posible aplicar el teorema de Rolle a la funcién u
en los intervalos [a, 8l y[y.,0]?

Fundamentar respuestas.

x-1
Lix

EAdef,sinf”

Graficar f. Calcular el ||m f'(x)

X- 0*

e interpretarlo graficamente.

Si modificamos la definicién de f :

f:f(x)= sixz 0

x-1
Lix
0 si x=0

Estudiar continuidad y derivabilidad de f en 0.

C) Verdadero o Falso?. (si V: demostrar, si F: contraejemplo.)

)] sify g son derivables en a, hIR = (f+hg)’(a)=f '(a)+hg’(a)

i) s lim

x—’a

fx)-f@)_
X—a -

-1 = flena

ii). sifien3 = f43)<0






