EX 6°1 MATEMATICA“A” 22PRUEBA 5/7/10 LICEO N°3 N
TRIBUNAL : Schimid, Valenzuela, Weinberger.

1) a) Sea funa funcion que cumple las siguientes condiciones:
d(f)=R-{2} fes continuaen su dominio.

sig f(X) +++++ 0++ [+++0 >
0 2 4 X

limy o f(X) =400, 1My _oo T (X) = 2,liMy_ 4o0 T (X) = —00

limy e X =21 limy o (FO) +X) =2
X

sigf'(X)+++ ?2+++ 0----- ?24+++ ?2- - -- >
-4 -2 0 2 X
f(-2)=5  limy_ o f'(X)=o0,lim ot f'(x)=0
X -
Sigf (X)) ++0----------- [++++ L+++++ +++
-4 0 2
f(-4)= 3 lim F()-1(=4) _ 4
X —4 X+4
)} Indicar si f es derivable en: -4, 0 y 2. Justificar respuestas.

i) Graficar f que cumpla con todos los datos aportados.

)  Seahh(= %1
Calcular h ’(1), aplicando la definicién de derivada.

i) EAYRG de g:g(X)=(x+1).e™*!
(Construir la recta tangente a la Gg en el punto (1,2))

2) Seaf:f(x)=8L|x-2|- x*+4x-3

a) i) Estudiar continuidad de f, justificando.
i) Determinar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a f

en los intervalos : [0, 32] y [% ,4], fundamentando.

iii) Hallar una raiz entera de f.
iv) ¢Puede afirmarse que f no tiene raices en el intervalo (% 4)7?

Justificar respuesta.
b) EAYRG de f

¢) Sea i) Estudiar continuidad y derivabilidad
: = i X<
9:9(3 09 sl x=1 degenl,2y3.
A/x=1 Sil<x<2 i) Graficar g

x-3-1 six=2
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6tol2. MAT”A” 22 Prueba Parcial 24/9/10 LICEON°3N
Tribunal:

1) Sea f: f(x) = xqe‘w
a) Comprobar que f '(x) = LM Mencionar las propiedades empleadas.

b) Demostrar, aplicando la definicién de derivada que : f ''(a) :;

c) Calcular ”ng)* f(x) , tomando z:i1 ¢Es f continua en 0 ?.Justificar.
X- U X

d) EAy RG de f

2) a) Demostrar, aplicando definiciones de limite, _ que :

) Im X8 5 0y iim L@x=7) = 4+

X- 4 2 X— +oo

b) Se considera una funcion f que cumple :

+++ 0--C--0---0++0++
sig f(x) >
-3 -2 -1 1 2 X
lim f(X)=-0 Ilim f(x)=3 Ilim f(x)=+c Ilim M:oo
X =2 X2 X - oo X > +o00 X
lim ) =0 fescontinualOxOR-{-22}, f continuaen2®
X —oo X
---?2++ ?2---0++ ?2++++
sig f'(x) >
-2 -1 0 2 X
lim f'(x)=1 Ilim f'(x)=-2 f@0)=-1
X- =1 X - =1
i) Indicar si f es derivable en -2, en -1 y en 2. Justificar.

i) Graficar f coherente con todos los datos anteriores.
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EXAMEN MAT. “A” 6tol 22Prueba Parcial 26/2/0 9 LICEO N°3
TRIBUNAL :

1 2 2x+1
7eX +
X 2x?

1)a)sea f:f(X)=

i) Investigar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a f en los
1
1.
20
Fundamentar respuestas.

intervalos [-1,1] y [-1,-

-x-1 !

X3

ii) Comprobar que : fr(x) = (ex +1) y estudiar su signo,

1
justificando que : €” +1>00x#0.

b) EAyRGdef,sinf”.

Escribir un posible signo de f ”(x), coherente con el estudio hecho.

c) Demostrar que si:

) h es continua en (a-1,+00)
= [cO @b)/h(c)=3
h(a)>3>h(b)

1
i i g:ag(x)=+Xx+2, -2 (A= ——
i) si 9:9(x) =~ a>-2=g'(a) N

(aplicar def. de derivada)




2) a) Sea u:u(x)= |M+i

) EAy RG def,sinf”.

y a,pU0/u(a) =u(p) =1
i) Sean : .
y,otll” fu(y) =u(d) =2

Es posible aplicar el teorema de Rolle a la funcion u
en los intervalos [a, 8] yly,0]?

Fundamentar respuestas.

b) Sea f:f(x)=]_)4l
)} EAdef,sinf”

iy Graficar f.calcularel 1M f'(X)

X- 0*

e interpretarlo graficamente.

i) Si modificamos la definicién de f :
f:f(x)= ):4:41 Six # 0
0 six=0

Estudiar continuidad y derivabilidad de f en O.
C) Verdadero o Falso?. (si V: demostrar, si F: contraejemplo.)
i) sify g son derivables en a, hIR = (f+hg)'(a)=f '(a)+hg’(a)

ii) si |imf(x)3ﬂz-1 = fiena
X a —d

i) sifien3 = f{3)<0



EXAMEN MAT. “A” 6tol 22Prueba Parcial 20/4/ 09 LICEO N°3
TRIBUNAL :

1) a) i) Demostrar que:
si lImf(x)=kOR,dimf(x)g(x) = f(X).9(x)=kg(x)

(x® +5x* +7x—-12).L(x* + 2x* - 2)
x> -1
b) Sea f:f(x)=@1-A)eX+1,con 420
i) Para A >0Investigar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a
fen:[-1/4 2/] o en [0,1/A]. Fundamentar respuestas.
il) EA de f, discutiendo seguin A # 0, efectuar bosquejos graficos en
cada caso.

i) Calcular : lim
X-1

c) Verdadero o falso?(si V: demostrar, si F: contraejemplo con fundam.)
i) silCg(a) — gescontinuaena
i) silimh(x)=F0OR - h escontinuaen a.

i) si f es continua en [a,b] y f(a)>3>f(b) — Ccll(a,b)/f(c)=3

2) a) Sean: f: f(x)=;ex’2 g:g(x):—:x2+2x—2
i) Calcular f’(2) y g ‘(2), aplicando la definicién de derivada.

i) Justificar que Gf y Gg son tangentes en el punto (2,%%).
(tienen una misma recta tangente en dicho punto)

( %ex_z six<2
b) Sea h:h(x)= —gx2+2x—2 si2<x<4
-1
2062)(_4 six>4
\ X< —4x

i) Estudiar continuidad y derivabilidad de hen 2y en 4.
i) Completar el EA necesario (sin h”) para realizar un bosquejo
gréfico de h que incluya tangentes o semitang. en x=2 y x=4.
i) A partir del bosquejo realizado, indicar un posible signo de h”(x)

c) Verdadero o Falso?.(si V: demostrar, si F: contraejemplo)

i) si “,n}u(x)—u(a) =-1 = u es continua en a.
x-1  X-a
i) sifescont.ena,yel Gf no presenta —fes derivable en a
semitangentes distintas en (a,f(a))
3) (LIBRES) Se considera una funcién f que cumpte:



+++4+0----0++++

sig f(x) > lim £(x) =0 lim f(x) = +o
-1 3 X - .
lim (X) -1 I|m(f(x)——x)—
+0--- -- +++++ X +o0 2 Xo 4
sig f'(x) > f(—3)_2
-3 -1 01 X

Iimlf '(X)=co lim f'(x)=0lim f '(x) =8
X = x-1" x- 1"

+4+40--C+++[ ----- ----

sig f "(x) >

-5 -1 1 X

f(-5=1 f'(-5)=2
a) Graficar f.

b) Verdadero o Falso?. Justificar sélo en base a los datos aportados.

i) fderivable en -1 i) fderivable en 1
iii) fcontinuaen-3  iv) lim X =
X - +00 e

c) Seaf: f(x)=2x* +x3+x+1
Puede afirmarse que [cl(-1,0)/ f '(c)=0?. Fundamentar.

~lim
d) Caleular: x_ +e  y — L‘ X‘




EXAMEN MAT. “A” 6tol 22Prueba Parcial 7 /09 LICEO N°3
TRIBUNAL :

1) a)i) Demostrar que :

Si f(X)~3x (X— +x)
= fx)+9(x) ~x (x> +=)
g(X)~-2X (X— +)

+5-+/4x% -
i) Calcular : lim SX+S7VAXT 77X

X e Lx—e*
Mencionar los teoremas empleados en dicho célculo.

X% +4x
b) Sea: f:f(x)= -4Ux+
) (== —4lx+1

i) Demostrar que f tiene una raiz en (4,1 ; 4,2)
ii) EAy RG de f
iii) Resolver la ecuacion f(x)=A x, discutiendo segun A> 0.

2) a) Se considera una funcion f continua en R-{3} que cumple:

Sigf()—++++++++++++++++0Q0--- Q4+ [ --0-oooooo >
0 2 3 X

lim f(X)=0, Iimf(x)=+c Iimf(x)=0 |im f(x)=-0 |im f(X):O
X-3" X 3" X — +00

X - +oo X

X - —oo

sigf’x)—++++++++++4 ------. ==+ 4+ oee e oo >

f(-3=2 lim t'()=2 lim f'(9=0 f@=-1 limf'(Y=e limf'()=0
X—--3" x— =3 X x—3"

sigf"’x)—t++++++++++ ------- ++++ 4+ - Q++++ 4y
-3 0 1 3 5 X

f(5)=-2 f*(5)=- 2

i) Graficar f.
i) Indicar para que valores f no es derivable. Justificar.



b) i) Seaf:f(x)=€e"® con u derivable en a.

Demostrar, aplicando la definicion de derivada : f'@) =e"® u'@)
recordar que :
e’ -el=el(e" -1

i) . EA y RG de f:f(x)= 10(x-3).e™
c) Sean: f:f(x)=|x-4 y g:9(x)=sg(x-4)

Estudiar continuidad y derivabilidad de fy de g en 4.

d) Verdadero o falso? Fundamentar.

009-94) _ g

) silim, g0 =g@ = lim, =5 —

i) silim L h(x)=aOR = lim_ h(x)=h(4)

X- 4



