
EX 6toI    MATEMÁTICA “A”    2ªPRUEBA   5/7/10                               LICEO Nº3 N 
TRIBUNAL :  Schimid, Valenzuela, Weinberger. 
 

1)   a)  Sea f una función que cumple las siguientes condiciones: 
            }2{)( −= Rfd     f es continua en su dominio. 
 
       sig f(x)              + + + + +     0  +  +   ∃/ +  +  +  0  - - - - - - - 
                                                    0            2            4                  x 
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      sig f ’ (x) + + +  ? + + +   0 - - - - - ? + + +  ? -  - - - - - - - - - -  
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       sig f ’’(x)     + + 0 - - - - - - - - - - -  ∃/ + + + +  ∃/  + + + + +  + + +  
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i) Indicar si f es derivable en: -4, 0 y 2. Justificar respuestas. 
ii) Graficar f que cumpla con todos los datos aportados. 

 
               b)   

i) Sea h:h(x)= e-x+1.  
        Calcular h ’(1), aplicando la definición de derivada. 

  

                  ii)         EAyRG de g:g(x)=(x+1).e-x+1
 

                              (Construir la recta tangente a la Gg en el punto (1,2)) 
 
       2)   Sea f:f(x)= 8L│x-2│-  x2 + 4x - 3 
     
                a) i)   Estudiar continuidad de f, justificando. 
                    ii)  Determinar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a f 

                         en los intervalos : [0, 2
3 ]  y [ 2

3 ,4], fundamentando. 

                    iii)  Hallar una raíz entera de f. 

  iv)  ¿Puede afirmarse que f no tiene raíces en el intervalo ( 2
3 ,4)? 

        Justificar respuesta. 
 
b) EAyRG de f 
 
c)   Sea:  
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i) Estudiar continuidad y derivabilidad
   de g en 1, 2 y 3. 
ii) Graficar g  



   



 
  



 
 
 



6toI2. MAT”A”   2ª Prueba Parcial                         24/9/10   LICEONº3N 
Tribunal:  
 
 

1)  Sea xeLxxff ..)(: 1−=  

 

     a)  Comprobar que xLxf =)(' . Mencionar las propiedades empleadas. 

 

     b)  Demostrar, aplicando la definición de derivada que : 
a

af
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     c)  Calcular )(
0

xflím
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 , tomando 
x

z
1±=   ¿Es f  continua en 0 ?.Justificar. 

 
     d)  EA y RG de f 
 
 

2)  a)  Demostrar, aplicando definiciones de límite,  que :  
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b) Se considera una función f que cumple : 

 
 
                                + + +   0  - - ∃/  - -  0  - - - 0 + + 0 + +  
                sig f(x)             
                                          -3      -2     -1         1       2        x 
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                                 - - -  ?  + +  ? - - - 0 + +  ? + + + +   
                sig f ’(x)             
                                       -2        -1        0        2           x 
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i) Indicar si f es derivable en -2, en -1 y en 2. Justificar.   

 
ii) Graficar f coherente con todos los datos anteriores. 

 
 
 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
 
 
 
 



 
 
 
 
 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

EXAMEN MAT. “A”  6toI 2ªPrueba Parcial    26/ 2 / 0 9          LICEO Nº3  
TRIBUNAL :                                                                     

 
 
 

1) a) Sea 2
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         i) Investigar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a f en los 

            intervalos [-1,1] y [-1,-
20

1
]. 

            Fundamentar respuestas. 
 

         ii) Comprobar que : 3

1
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+xe  y estudiar su signo, 

            justificando que : .001
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    b)  EA y RG de f , sin f ’’.  
 
         Escribir un posible signo de f ’’(x), coherente con el estudio hecho. 
 
 
    c)  Demostrar que si: 
 
            i)          h es continua en (a-1,+oo) 
                                                                               3)c(h/)b,a(c =∈∃⇒  
                         h(a)>3>h(b) 
 
 
 

           ii)           si 2x)x(g:g += , a > -2 ⇒ g’(a)= 
2a2
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                        (aplicar def. de derivada) 
 
 
 
 
 
 
 
 



2) a)  Sea 
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i) EA y RG de f,sin f ’’. 
 
 

ii) Sean : 
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Es posible aplicar el teorema de Rolle a la función u 
en los intervalos ?],[],[ δγβα y   
Fundamentar respuestas. 
 
 

            b) Sea  f : f (x) = 
xL

x 1−
   

 
i) EA de f, sin f ’’ 

 

ii) Graficar   f . Calcular el )('
0

xflím
x ±→

  

                                           e interpretarlo gráficamente. 
 
                               iii)        Si modificamos la  definición de f : 
 

                                           f : f(x)=     
xL

x 1−
si x ≠  0 

                                                               0      si  x = 0 
 
                                           Estudiar continuidad y derivabilidad de f en 0. 
                                         
 

c) Verdadero o Falso?. (si V: demostrar, si F: contraejemplo.) 
     
 

i) si f y  g son derivables en a, h∈R ⇒  (f+hg)’(a)=f ’(a)+hg’(a) 
 
 

ii)         si  lím
ax→ ax

)a(f)x(f

−
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= -1    ⇒     f↓ en a 

 
 
iii).       si f↓ en 3  ⇒  f ‘(3) < 0 
 
 

 



EXAMEN MAT. “A”  6toI 2ªPrueba Parcial    20 / 4 / 09          LICEO Nº3  
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1) a)  i)  Demostrar que: 
              )(.)().()()(,)( * xgkxgxfxgxflímRkxflímsi

axaxax
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→→→
 

               ii)  Calcular : 
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b) Sea xexxff λλ ).1()(: −= +1 , con 0≠λ  
i)  Para 0>λ Investigar si es posible aplicar el teorema de Bolzano a  
    f en : [ ]λλ /2,/1−  o en [ ]λ/1,0 . Fundamentar respuestas. 
ii) EA de f, discutiendo según 0≠λ , efectuar bosquejos gráficos en  
    cada caso. 

 
c) Verdadero o falso?(si V: demostrar, si F: contraejemplo con fundam.)  

i)    si ∃ g(a)  → g es continua en a 
ii)   si hRxhlím

ax
→∈=

→
β)(  es continua en a. 

iii) si f es continua en [a,b] y f(a)>3>f(b) → ∃ c∈(a,b)/f(c)=3 
 

        2)  a)  Sean:  22
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                  i)  Calcular f ’(2) y g ‘(2), aplicando la definición de derivada. 
 
                 ii)  Justificar que Gf y Gg son tangentes en el punto (2,½). 
                      (tienen una misma recta tangente en dicho punto) 
 

              b)  Sea  h:h(x)=       
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                     i)  Estudiar continuidad y derivabilidad de h en 2 y en 4. 
                    ii)  Completar el EA necesario (sin h’’) para realizar un bosquejo  
                         gráfico de h que incluya tangentes o semitang. en x=2 y x=4. 
                   iii)  A partir del bosquejo realizado, indicar un posible signo de h’’(x) 
 
               c)  Verdadero o Falso?.(si V: demostrar, si F: contraejemplo) 
             

                      i)  si   ⇒−=
−
−

→
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    u es continua en a. 

                     ii)  si f es cont. en a, y el Gf  no presenta        ⇒ f es derivable en a 
                          semitangentes distintas en (a,f(a))    

3) (LIBRES) Se considera una función f que cumple: 



 
 
 
                     + + + + 0 - - - - 0 + + + +  
sig f(x)     
                                 -1         3                x 
 
                     + 0 - - -   - -     + + + + +  
sig f ’(x)     
                       -3      -1     1                    x 
 
             + +0 - - ∃/  + + + ∃/   - - - - -  - - - -               
sig f ’’(x)     
                 -5     -1          1                      x        2)5('1)5( =−=− ff  
 

a) Graficar f. 
 
     b)  Verdadero o Falso?. Justificar sólo en base a los datos aportados. 
 
          i)  f derivable en -1        ii)  f derivable en 1 
      

        iii)  f continua en -3         iv)  0
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     c)  Sea f : f(x)=2x4 +x3+x+1 
          Puede afirmarse que ∃ c∈(-1,0)/ f ’(c)=0?. Fundamentar. 
 

     d)  Calcular : xLx
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1) a) i)  Demostrar que : 
 
 
           si  f(x) ̴ 3x    (x→ +∞)  
                                                     ⇒    f(x) + g(x)   ̴  x  (x→ +∞) 
               g(x) ̴ -2x  (x→ +∞) 
 
       

ii) Calcular :  
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      Mencionar los teoremas empleados en dicho cálculo.     
 

b) Sea : 14
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i) Demostrar que f tiene una raíz en (4,1 ; 4,2) 
ii) EA y RG de f 
iii) Resolver la ecuación f(x)= λ x,  discutiendo según λ > 0. 

 
 
 
      2)  a)  Se considera una función f continua en R-{3} que cumple: 
 
        sig f(x)    + + + + + + + + + + + + + + + + 0 - - -  0 + +  ∃/  - - - - - - - - - - - - - -  
                                                                         0        2        3                              x 
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     sig f ’x)    + + + + + + + + + +     - - - - - - -       - - - 0 + + ∃/  - - - - - - - - - - - - - -   
                                                   -3                   0        1        3                              x 
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     sig f ’’x)    + + + + + + + + + +     - - - - - - -      + + + + + ∃/  - - - - - 0 + + + + +    
                                                   -3                   0        1        3            5                x 
     f(5)= -2  f ‘(5)= - 2 
 

i) Graficar f. 
ii) Indicar para que valores f no es derivable. Justificar. 

 
 
 
 



 
 
 

           b)   i)  Sea )x(ue)x(f:f = con u derivable en a. 
 

          Demostrar, aplicando la definición de derivada : )a('u.e)a('f )a(u=  
                                                         recordar que : 

                                                                              )1e(eee qpqqp −=− −  
 

  ii) . EA  y RG de f:f(x)= 10(x-3).e-x     
 
           c)   Sean : )4()(:4)(: −=−= xsgxggyxxff  

 
                   Estudiar continuidad y derivabilidad de f y de g en 4. 
 
 
           d)    Verdadero o falso? Fundamentar. 
 

            i)         si ⇒=→ )4(g)x(glím 4x    R
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