Repartido Teodrico POTENCIA Prof.: Valenzuela
Matematica “A” - 5° Cientifico 3

Nota: La presente es un resumen de definiciones y propiedades que se utilizaran en el curso.

(I) Potencia de Base Real y exponente Natural.

Definicion: Sea acR* neN* definimos :

0"=0
a’ =1
n _ _n-1
a =da a

Observacioén: No se define “0°.

Nota: Se puede probar utilizando Induccién Completa las siguientes propiedades:
Va,b e, m n e N son validas las siguientes propiedades: (excluyendo 0°)

l)arl.aln — an+m 2) am — an—m
a

n a) a"

Nab) =a"b" D —| =—

)(ab) (4] -2

5)(a" )m =aq""

(IT) Base Real y Exponente Entero:

Definicion:
SeanaeR , ypeZ, a’+p° =0

1. si p>0= peN, a” yaestadefinido.
2. si p<O0= -peN Definimos:

Ejercicios:
Admitiendo las propiedades indicadas en (I) para los nimeros naturales demostrar:
Va,b e, x,yeZ son vilidas las siguientes propiedades: (excluyendo 0°)

Da*.a’ =a™ 2)a_y =a"7a+0 3)(a.b)x =a*b*
a

o5 0 ey e
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Ejemplo:
Demostracion de a*.a” =a™”
Six,y € Zentonces :
x,yeN v
x,(-y)eNv
(—x),yeNv

(=x),(=y)eN

Six ey €N entonces la propiedad es valida utilizando la propiedad 1 de en el apartado (I).
Demostremos el segundo caso: xeN,—yeN:

X

X a
a‘a’=aa T =——=a
a Y
Obsérvese que se utiliza la definicion de potencia de exponente entero y la propiedad 2 para
numeros naturales.

Los otros dos casos se demuestran con razonamientos analogos.

x=(=y) — Xty

aX

(IIT) Base Real Positiva y Exponente Racional

Definicion Previa: (Raiz enésima)
Sean a y b dos Reales, y neN*

b =a
b>0

Sia>20 = 4/_=b<:>{

Si a<0 yn;ti:> Ya=bob =a

Propiedades de raiz enésima:

+ .« . . rqe . .
Sean a, be'R’, m y n dos naturales, en condiciones de existencia son validas las siguientes
propiedades:

1‘(%);1 =a
2.i)ZM=|a|
iy = a
3)Wab =ailb
aWa = (¥a)’
$)la ="4fa
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Definicion:
Sean aeR’y p/q € Q (peZ, qeN*); definimos:

(IV) Base Real Positiva y exponente real.

Definicion:
Sean 2eR” y beR.
A= {a*,xeQ, x <b} a’ =extA

Propiedades:

Sean 4, b €R", xyx’ eWR, son validas las siguientes propiedades:

x+x'

a.a® =a

(ax)f —
(a.b))r =a*b"

X

a

a
b b*
ax

X'

x—x'

=d

N

Mas propiedades:

a*>1 VxeR'
x<x'<at<at
Vk>0,3xeR /a" >k

Ve>0,93xeNR /a' <¢

Sia>1

a*<l VxeR'
x<x'<a >at
Vk>0,axeR /a* >k

Ve>0,qxeR /a* <e¢

Si 0<ax<1
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