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Limites de Operaciones con Sucesiones

Suma
(an) a 400 —o0
(b,)
b a+b +00 —0o0
400 400 +oo L?
—o0 —o0 L? —o0

Ejemplo de interpretacion de la tabla:
Teorema.

EZ";_)Z =(a,+b,)—>a+b
5

Demostracion:
Como hipotesis tenemos:
(a,)»a=¥e>0,3n €N/ n>n=a,—a|<e, y

(b,)>be=Ve,>0,An,€N/Y n>n,=|b,—b|<e,
Queremos probar que

(a,+b,)—a+b
Esto significa que:

Ve>0,3n, N/ n>ny=|(a,+b,)—(a+b)|<e
Trabajemos entonces con |(a,+b,)—(a+b)|

((a,+b,)—(a+b)|=|a,—a+b,—b|<|a,—a|+|p,—b| (utilizamos desigualdad triangular)

Dado €>0 puedo encontrar por hipotesis:

dn,€N/V n=n,

€
an—a|<§

An,eN/V n=n,

bn—b|<E
2

Para todos los "n" mayores que el mayor entre 7, y n, se verifican las dos desigualdades.
Entonces:

Siendo n,=max{n,, n,}

€ €

b,—b|<—+==¢

Ve>0,3n,eN/Y n>ny=|a,+b,)—(a+b)< D)

an—a|+

Por transitiva concluimos la tesis.



Mul tiplicacion

(a,) ala>0) a(a<0) 0 +00 —

(5,)
b(b>0) ab ab 0 +00 —©
b(b<0) ab ab 0 —0 +0
0 0 0 0 L? 0?
+o0 +00 — L? +0o0 —0
—0o0 —o0 +o0 L? —0o0 +o0

Division: (Z—)

(a,) a(a>0) a(a<0) 0 +00 —o0

(6,)
b(b>0) a/b a/b 0 +00 —00
b(b<0) a/b a/b 0 — o0 +o0
0" +o0 —0o0 o? +o0 —o0
0 —o0 +o0 $? —0o0 +o0
+o0 0 .7 L?
—© &7 7

Obs:
lim(a,)=a " ©Ve>0,aAn,eN/VYn=n, 0<a,—a<e

lim(a,)=a©Ve>0,an,eN/VYn=n, 0<a—a,<ec

. b
Potencia (a,;)

L(a,)

b,__ b, - : :
Usando a,/=e" podemos calcular su limite usando propiedades vistas.

Obs:
No tenemos por ahora herramientas para calcular el limite de (az”) cuando:

(a,)=0" y (b,)=0 ;

n b

(a,)>+0o y (b,)—0 ;

9

(a,)—-1 y (b,)>xw

Ademas se pueden demostrar propiedades mas generales como:

Si (a,)»*x y (b,) acotado entonces (a,+b,) >+ |

Si (a,)—*w y (b,) acotadoentonces (—)—0 .

n



